Classe : 3°™¢ année
Chapitre : Fonctions trigonométriques 1

Exercice 1

Calculer les limites éventuelles suivantes :

1+cosx . 14+2cos2x . sin3x : tan(x) . tanx-—sinx . sin?x
, lim———— , lim——— , lim——— , lim—————~ , lim
x—01—cosx

lim

X—T (T[—I}z x—}’—g sin 3x —0 4dx x—0 41 —cos 2x x—{ xz

Exercice 2

Soit f la fonction définic sur R par : f{x) = sin? x —sinx.

1.{a) Montrer quc la fonction f cst 2n-périodique.

(b) Montrer que la droite Dz x = % cst un axe de symétric de la courbe %.

(¢) En déduirc qu'il suffit d’étudier la fonction f sur [—%

n n

"2

2.(a) Dresser le tableau de variations de la fonction f sur l'intervalle [

(b) Calculer llm f) ct lim fix)

-0 X x_,ﬂ2x o

. _ . - g(x) = f(x) six<0
3. Soit g la fonction définic sur [—— , —] par : —cosx
22 g(x}= " si x>0
sin x

(a) Justificr la continuité de la fonction g en 0.

(b) Etudicr la dérivabilité de £ cn 0. Interpréter graphiquement les résultats obtenus.

Exercice 3

Soit la fonction f définic sur IR par : f{x) = cos4x+2sin 2x. On notc (6} sa courbc représentative dans
un rcpére orthonormé (unité 2 em)

1.(a) Démontrer que f cst périodique de période m .

(b) Montrer que la droite d’équation : x = g cst un axc de symétric de la courbe €.

(c) En déduirc qu'il suffit d’étudier la fonction f sur l'intervalle I = [n 37[

)
2.(a) Vérificr que : f'(x) = 4cos 2x.(2sin2x— 1).
(b) Dresser lc tableau de variations dec f sur l'intervalle 1.
3. Tracer la courbe % rclativement a Pintervalle I = [-m , m].



Exercice 4
2

1. Soit la fonction f définic sur R par :f(x) =sinx—sin“x.
(a) Dresser le tableau de variation de f sur [0, 27].

(b) Tracer €y sur [-2m, 2m].

_flxy . 0=
gx)=———- six=
2. Soit g la fonction définie sur [0, 2m] par : o P 2
«(3)=3
(a) Montrer que g cst continuc cn g
(b) Etudicr la dérivabilité de g en g :
(¢} Dresser le tableau de variation de g.
Exercice 5
_cosx—coslx 0
Soit la fonction f définic sur [0, =] par : {f{x) T sinx+sin2x
fl0)=0

1.(a} Montrer que pour tout réel x on a : sinx +sin 2x = sinx(1 + 2cos x).

)
(b) En déduirce le domaine de définition de f.

1-cosx
) :
)

2.(a) Montrer quc pour tout x € D¢\ {O}ona: flx)=
(
(¢) Etudicr la dérivabilité de f & droite en 0.

3. Montrer que f admet un prolongement par continuité sur [0, w].

sinx
b} Montrer que f cst continuc a droitc en 0.

4. Etudicr les variations de f.



